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張進通許世賢教育事務基金會 102 學年度雲嘉南區國中數學暨自然學科能力競試-數學科試題(共 2 頁) 

 
一、填充題: (每題 6 分) 
1.如右圖， ADAB  ， BCBE  ， ACCF 3 ，且 ABC 面積=3cm 2 ， 

 求 DEF 面積=? 

 

2.已知 02
39

2


aa
，及 012 2  bb ，且 2ab≠3，求

a

b
之值。 

 

3.設凸 n 邊形有 an條對角線，求
20654

1
......

111

aaaa
 =?   

 

4.設 n 為自然數，若 nn 
4

1849

2

43

4

1849

2

43
也為自然數，n=? 

 
5.將編號 1 到 100 的球依下列規則排成 10 列 10 行正方形，則在第 6 列第 7 行的數是多少? 

       
第一列     ……… 
第二列    …………. 
第三列   …………….. : 
第四列  ………………... :  

 :              : 
第十列  ……………….  

 

6. 若是 0242  xx 的一根，則
2

12825
2

2345







的值為何? 

 

7.已知 3
21


YX
，求

)1)(12(1

8)43)(23(




YX

YX =?  

 

8.若 f(x)=
21

183

x
  則 f(1)+f(4)+f(9)+f(16) +f(25) +f(36)+f(

4

1 )+f(
9

1 )+f(
16

1 )+f(
25

1 )+f(
36

1 )=? 

 

9.求

5372 的個位數字為何? 

 
 
10. 如右圖， AB =6，圓 A 半徑為 4，圓 B 半徑為 3，兩圓交於兩點， 

其中一點為 P，過 P 點的直線分別交兩圓於 Q，R，且 PRQP  ， 

則
2

QP 之值為何？  

 

 

11.有一函數 f(x) ，滿足
)()(1

)()(
)(

bfaf

bfaf
baf




 ，a,b 為任意實數，若 f(1)=2，f(2012)=
m

n  ，m , n 互質， 

則 n- m= ? 

 
12. 設 x>y>z>0，求滿足 2736 = zyx  的整數解有幾組? 
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二、計算證明題: (共 28 分) 

 
1.(1)平面上，ΔABC 中 ABCABC ,, 邊上的高分別為 CFBEAD ,, ，P 為ΔABC 內部任意點，若 P 到三邊

ABCABC ,, 的距離分別為 d, e, ,f，試證
CF

f

BE

e

AD

d
 =1。(4 分) 

 
(2)設 P 是邊長為 2 的正ΔABC 內部任意點，則 P 到三邊的距離和為何? (4 分)  

 
 
 
2.(1)因式分解 a3+b3+c3－3abc 。 (4 分) 

   

(2) 設 x>y>z 求滿足








360

0
333 zyx

zyx
的整數解 。(4 分)  

 
(3)求方程式(x2－3x+2)3+(x2－5x－6)3－(2x2－8x－4)3=0 的解。 (4 分) 

 
   
3. 平面上，D,E,F 為ΔABC 中 ABCABC ,, 邊上的點(如圖一) 

(1)證明: CFBEAD ,, 三線共點，充要條件為 1
EA

CE

DC

BD

FB

AF  。(4 分) 

 
(2)設ΔDEF 的外接圓也和△ABC 中 ABCABC ,, 邊分別交於 D'、E'、F'，如圖二，若 AD、BE、

CF 三線共點，試證明 AD'、BE'、CF'三線也共點。(4 分) 

 

 
    圖(二) 

 

圖(一) 
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