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請於考試鈴聲響起後再翻頁作答 

 

— 作答注意事項 — 

考試時間：100 分鐘 

作答方式： 

一、作答時須詳述演算過程與清楚標明答案。 

二、請於答案卷上註明題號、答案。 

三、應試限用藍色或黑色原子筆作答。 

四、考試結束，試題卷及答案卷皆須繳回。 
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【 計算證明題 】 

(每題 10分，共 100分，需寫出計算過程或證明理由，否則將酌以扣分) 

 

1. 設直線 𝐿1:
𝑥−1

1
=

𝑦

1
=

𝑧−1

−1
，直線 𝐿2:

𝑥+1

2
=

𝑦−2

−1
=

𝑧−1

2
 為兩歪斜直線， 

平面 𝐸: 𝑥 − 𝑦 + 2𝑧 − 1 = 0，試求直線 𝐿1 與直線 𝐿2 在平面 𝐸 的投影直線 𝑀1 與 

𝑀2 的交點坐標。 

 

 

 

2. 將 1,2,3,4,5,6,7 排成一列，若規定排列後不得出現 12,23,34,45,56,67 ( 如：1273546 

不合題意，7362154 符合題意)，則有多少種排法？ 

 

 

 

   3. 已知複數 𝑧 滿足 
𝑧

2
 與 

2

𝑧
 的實部與虛部都在閉區間 [−1,1] 上，試求 𝑧 在複數平面上

所成的軌跡的面積。 

 

 

 

   4. 設 𝑎 ∈ ℝ，若 𝑦 = 𝑥3 − 𝑥 與 𝑦 = 𝑥2 − 𝑎2 + 𝑎 有公切線，試求 𝑎 的範圍。 

 

 

 

   5. 設𝑃為正三角形 ABC 的內部一點，三角形邊長為 1，若𝑃依序到三邊𝐵𝐶̅̅ ̅̅ 、𝐴𝐶̅̅ ̅̅ 、𝐴𝐵̅̅ ̅̅ 的距

離比分別為 1:3:2，試判斷𝑃𝐴̅̅ ̅̅ + 𝑃𝐵̅̅ ̅̅ + 𝑃𝐶̅̅̅̅  是否會大於 2？ 

 

 

 

   6. 已知△ABC 中，∠C=90 度，𝐵𝐶̅̅ ̅̅ = 3，𝐴𝐶̅̅ ̅̅ = 4，P 點為斜邊𝐴𝐵̅̅ ̅̅ 上的動點，現在沿著𝐶𝑃̅̅̅̅

將△BCP 折起來，使折起來後的平面 BCP 垂直平面 ACP，則折起來後的𝐴𝐵̅̅ ̅̅ 最小值為

何? 
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 7. 設𝑃為平面上任意一點，𝑂為原點，若二階方陣 A 將𝑃對應到𝑄且𝑃𝑂̅̅ ̅̅ =𝑄𝑂̅̅ ̅̅ ，以高中數學

內容證明: A 必為平面變換中的旋轉矩陣或鏡射矩陣。 

 

 

 

 

   8.  

 

 

 

 

 

   9.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   10.  
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1. (6 , 3 , −1) 

 

2. 2119 

 

3. 12 − 2𝜋 

 

4. 
1−√5

2
≤ 𝑎 ≤

1+√5

2
 

 

5. 否 

 

6. √13 

 

7. 略 

 

8. 21 

 

9. (1) 略 

(2) 0 

(3) 
1

𝑛+1
   

(4) 𝑙𝑛(√2) 

 

10.  (1) 略 

 (2) 略 


